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Clasa a VIII-a - Enunturi

1.

a) Fiex,y,z € Rcux?+y?+z? = xy + yz + zx. Demonstrati ci
x=v)V+@-2*%*+Z—-x)?=0. 10 puncte
b) Notidm cu a, b, c lungimile laturilor unui triunghi oarecare. Fie E = %.
a“+b“+c
Demonstrati cd partea intreaga a numarului E este egald cu 1, daca triunghiul este
echilateral, respectiv cu 0, in toate celelalte cazuri. 11 puncte

Gazeta Matematica 2025, supliment

Fie VABC o piramida triunghiulara in care VA L (ABC). Notdm cu M si N mijloacele
muchiilor VB si VC.

a) Demonstratica VA L MN. 10 puncte
b) Demonstrati cd ¥AMN = «<VBC. 11 puncte

Pentru orice numere intregi x, y definim expresia E(x; y) prin egalitatea

E(x;y) =+/x% —4x + 5 +/y? — 6y + 10.
a) Determinati toate perechile de numere intregi (x; y) pentru care E(x;y) = 2. 10 puncte
b) Determinati toate perechile de numere intregi (x; y) pentru care E(x;y) € Z. 11 puncte

Numerele naturale de la 1 la 8 sunt distribuite aleatoriu in varfurile unui cub. Fiecarei

muchii 1i atasam un numar egal cu suma numerelor situate in varfurile care determina

aceastd muchie. O transformare efectuata asupra acestui cub presupune sa alegem la

intamplare 3 varfuri, iar la numerele din fiecare varf sa adunam 1 la fiecare.

a) Determinati suma tuturor celor 12 numere, asociate muchiilor cubului, dupa o singura
transformare. 10 puncte

b) Exista un set de transformadri succesive In urma cdarora suma tuturor celor 12 numere
asociate muchiilor sa fie egala cu 12345? 11 puncte

NOTA

Toate subiectele sunt obligatorii;

Se acorda 16 puncte din oficiu;

Punctajul maxim este de 100 puncte;

Timpul efectiv de lucru este de 3 ore din momentul primirii subiectului.



